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ΘΕΜΑ Α  (5x5=25 Μονάδες) 

Α1. Να αποδείξετε ότι η ευθεία µε συντελεστή διεύθυνσης λ , η οποία διέρχεται από το 

σηµείο ( )0 0,x yΑ  , έχει εξίσωση 0 0(x x )y y λ− = − . 

 

Α2. Να αποδείξετε ότι η ευθεία  , όπου Α≠0 ή Β≠0, είναι παράλληλη στο 

διάνυσµα  και κάθετη στο διάνυσµα . 

 

Α3. Έστω τα διανύσµατα  και  , µη παράλληλα στον άξονα y’y , µε συντελεστές 

διεύθυνσης 1 2λ και λ  αντίστοιχα. Να αποδείξετε την ισοδυναµία 1 2 1α β λ λ⊥ ⇔ ⋅ = −
�� ��

    

 

Α4. ∆ίνονται τα σηµεία Α(1,2) , Β(-1,3) και Γ(4,2) , καθώς και οι  ευθείες 

( ) 1:3 4 0 0x yε − + =  και ( ) 6 8 1: 0 0x yη + − =  Αντιστοιχίστε κάθε ποσότητα της στήλης Α 

µε την αντίστοιχη τιµή της στήλης Β  

Στήλη Α  Στήλη Β 

   Α 3
2

 

1 (ΒΓ)  Β 1 

2 (ΑΒΓ)  Γ 3 

3 d(A,ε)  ∆ 5  

4 d(Γ,η)  Ε 5 

5 ( , )συν ε η   Ζ 26  

   Η Άλλο 

 
 

Α5. Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ) ; 

1. Οι ευθείες (ε) 2x – 3y = 1 και (η) 3x + 2y = 8 τέµνονται στο Α(2,1). 

2. Η  ευθεία (ε) 2x – y + 8 = 0 είναι κάθετη στο διάνυσµα (2, 4)a =
�

. 

3. Η απόσταση της ευθείας 4x-3y+5=0 από την αρχή των αξόνων είναι 1. 

4. Η ευθεία  µε 0B ≠  έχει συντελεστή διεύθυνσης λ
Α

= −
Β

   

5. Όλες οι ευθείες που διέρχονται από το σηµείο 0 0( , )M x y  είναι της µορφής  

0 0(x x )y y λ− = − . 

 

 

 



ΘΕΜΑ Β  

∆ίνονται τα σηµεία Α(-2,3) , Β(1,6) και Γ(2,4) ενός τριγώνου ΑΒΓ. 
 

Β1. Να βρείτε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ.     (Μονάδες 4) 

Β2. Να βρείτε τις εξισώσεις των ΑΒ και ΒΓ.        (Μονάδες 6) 

Β3. Να βρείτε την προβολή A’ του σηµείου Α στην ΒΓ.   (Μονάδες 6) 

Β4. Να βρείτε το συµµετρικό του Α ως προς τη ΒΓ.    (Μονάδες 4) 

Β5. Να βρείτε την απόσταση του Γ από τη ΒΑ.     (Μονάδες 5) 

 

ΘΕΜΑ Γ 

∆ίνεται η εξίσωση: � � . 
 

Γ1. Να βρείτε τις τιµές του λ ώστε η εξίσωση να παριστάνει ευθεία (ε). (Μονάδες 4) 

Γ2. Να βρεθεί ο λ ώστε η (ε) να διέρχεται από την αρχή των αξόνων.  (Μονάδες 4) 

Γ3. Να βρεθεί ο λ ώστε η (ε) να είναι παράλληλη προς τον άξονα y’y.  (Μονάδες 4) 

Γ4. Να δείξετε ότι όλες οι ευθείες που ορίζονται από την παραπάνω εξίσωση διέρχονται 

από το ίδιο σηµείο Κ.        (Μονάδες 6) 

Γ5. Αν το σηµείο Κ είναι το κέντρο ενός τετραγώνου του οποίου η µία πλευρά ανήκει στην 

ευθεία (η): 3x+4y=0, να βρεθεί το εµβαδόν του τετραγώνου.    (Μονάδες 7) 
 

ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνονται τα διανύσµατα ,  και η εξίσωση: 

 
 

∆1. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση (1) παριστάνει ευθεία ε.   (Μονάδες 4) 

∆2. Αν η ευθεία ε διέρχεται από το σηµείο Α(1,-1), να αποδείξετε ότι . (Μονάδες 3) 

∆3. Αν η ευθεία ε διέρχεται από το σηµείο Β(3,2), να βρείτε: 

α) Τη γωνία των διανυσµάτων  και .     (Μονάδες 4) 

β) Την απόσταση του σηµείου  
�������������	�����	�������

|����|∙������   από την ευθεία ε, αφού 

πρώτα γράψετε το σηµείο Μ σε απλούστερη µορφή.   (Μονάδες 5) 
 

∆4. ∆ίνεται η εξίσωση 2 29 16 6 1 0x y x− − + =  (2) . Αν τα διανύσµατα  και  είναι 

µοναδιαία, να δείξετε ότι η εξίσωση (2) παριστάνει δύο ευθείες  (ζ) και (η)  της µορφής (1) 

και να βρεθεί η τιµή της γωνίας ( ),α β
�� ��
ɵ  για την οποία η (1) ταυτίζεται µε τις  ευθείες (ζ) και 

(η). Τέλος, να βρεθεί η οξεία γωνία των ευθειών (ζ) και (η).   (Μονάδες 9) 

 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!! 
 

Μπορείτε να βρείτε παλαιότερα διαγωνίσµατα των φροντιστηρίων Πρόοδος , µε ενδεικτικές 

απαντήσεις , στην ιστοσελίδα µας www.proodos.gr 



 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

Θέµα Α 

Α1.Σχολικό, σελ. 60-61. 

Α2. Σχολικό, σελ.67. 

Α3. Σχολικό, σελ. 43. 

Α4. 1.→Ζ , 2.→Α , 3.→Β , 4.→5 , 5.→Η 

Α5. 1.→Σ , 2.→Λ , 3.→Σ , 4.→Λ , 5.→Λ Θέμα Β 
Β1. �������� = �3,3� , �������� = �4,1� , det$��������, ��������% = �3 34 1� = −9. 

����� = 12 |−9| = 92  ). *+,ά./0 

Β2. 123 = 1.  �/23�: 5 − 56 = 123 ∙ �7 − 76� ⇒ 5 − 6 = 7 − 1 ⇒ 7 − 5 + 5 = 0. 13< = −2. �/3<�: 5 − 5< = 13< ∙ �7 − 7<� ⇒ 5 = −27 + 8. 

Β3. 122΄ ∙ 13< = −1 ⇒ 122΄ ∙ �−2� = −1 ⇒ 122΄ = ?�. 

       ΑΑ΄: 5 − 3 = ?� �7 + 2� ⇒ 5 = ?� 7 + 4. 

Το Α΄ είναι το σηµείο τοµής των ευθειών ΑΑ΄και ΒΓ. 

@ 5 = 12 7 + 45 = −27 + 8A ⇒ 12 7 + 4 = −27 + 8 ⇒ 7 = 85    BCD 5 = 245  

        Άρα �΄ EFG , �HG I. 

Β4. Έστω ∆ το συµµετρικό σηµείο του Α ως προς τη ΒΓ. 

       Α΄ µέσο του Α∆. Άρα: J FG = KL�KM�BCD�HG = NO�NM�
A ⇒ J7P = �QGBCD5P = RRG

A. Άρα: S E�QG , RRG I. 

Β5. T��, ��� = |�∙?�H∙�	?��G|√� = R√�� . 

Θέµα Γ 

Γ1. ∆εν παριστάνει ευθεία όταν: @� = 0BCD� = 0A ⇒ @1� + 21 − 3 = 0BCD1 + 3 = 0 A ⇒ @1 = −3 ή 1 = 1BCD1 = −3 A ⇒ 1 = −3.  

Άρα η (1) παριστάνει ευθεία για κάθε λ ϵℝ-{-3}. 

Γ2. Πρέπει: 21� − 18 = 0 ⇒ 1 = 3 ή 1 = −3 → CY+ZZίY)/)CD. ΆZC: 1 = 3 . 



Γ3. Πρέπει: λ+3=0⇒λ=-3 αδύνατη. Άρα δεν υπάρχει λ ώστε η ε να είναι παράλληλη   στον y΄y. 

Γ4. �1� ⇒ 1�7 + 217 − 37 + 15 + 35 + 21� − 18 = 0 ⇒ 

⇒ 1��7 + 2� + �27 + 5�1 + �−37 + 35 − 18� = 0 ⇒
]̂_̂
` 7 + 2 = 0BCD27 + 5 = 0BCD−37 + 35 − 18 = 0

A ⇒ @7 = −2BCD5 = 4 A. Άρα: 

Κ(-2,4). 

Γ5. T�a, b� = |R∙�	���H∙H|√R��H� = ?cG = 2 

       Έστω α η πλευρά του τετραγώνου. C = 2 ∙ T�a, b� ⇒ C = 4. Άρα: defeg = C� = 16 ). *+,ά./0. 

Θέµα ∆ 

∆1. C�, h� ≠ 0��. ΆZC: |C�|, jh�j ≠ 0. ∆ηλαδή −4|C�| ∙ jh�j = 0. Άρα η (1) παριστάνει ευθεία ε. 

∆2. �1� ⇒ 6C� ∙ h� + 4|C�| ∙ jh�j − 2C� ∙ h� = 0 ⇒ 4C� ∙ h� = −4|C�| ∙ jh�j 
⇒ C� ∙ h� = −|C�| ∙ jh�j ⇒ C� ↑↓ h�. 

∆3.α) �1� ⇒ 6C� ∙ h� ∙ 3 − 4|C�| ∙ jh�j ∙ 2 − 2C� ∙ h� = 0 ⇒ 16C� ∙ h� = 8|C�| ∙ jh�j 
⇒ 2|C�| ∙ jh�j ∙ mn,$C�, h�% = |C�| ∙ jh�j ⇒ mn,$C�, h�% = ?� ⇒ EC�, h�o I = 60°. 

β) 
�������������	�����	�������

|����|∙������ = ������H����∙�����H�����	������H����∙����	H�����|����|∙������ = F����∙����|����|∙������ = F|����|∙������∙qrsE����,����I|����|∙������ = 8 ∙ ?� = 4 

Άρα: Μ(4,-1). 

ε: �1� ⇒ 6|C�| ∙ jh�jmn,$C�, h�%7 − 4|C�| ∙ jh�j5 − 2|C�| ∙ jh�jmn,$C�, h�% = 0 

|����|,������tcuvvvvw 37 − 45 − 1 = 0 

Άρα: T�x, /� = |R∙H	H∙�	?�	?|yR���	H�� = ?GG = 3 

∆4. �2� ⇒ �37 − 1�� − �45�� = 0 ⇒ �37 − 1 − 45� ∙ �37 − 1 + 45� = 0 ⇒ �z�: 37 − 45 − 1 =0  BCD �b�: 37 + 45 − 1 = 0 

mn,$C�, h�% = C� ∙ h�|C�| ∙ jh�j �f�,�{�uvvw mn,$C�, h�% = 12 ⇒ EC�, h�o I = 60° 

.?����//b άρα .?���� = ��, −�� = �−4, −3�.������//ζ , άρα: .������ = �4, −3� 

mn,$.?����, .������% = .?���� ∙ .������j.?����j ∙ j.������j = −16 + 95 ∙ 5 = − 725 

Άρα το συνηµίτονο της οξείας γωνίας των ε, ζ είναι 
~�G. 


